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Quelques définitions :

Une expérience aléatoire est une expérience dont on ne connaît pas a priori le résultat, mais dont on connaît l’ensemble des résultats possibles.

Exemples : 

Choisir, au hasard, une boule dans une urne

Lancer un dé

Choisir, au hasard, un animal dans un ensemble d’animaux

L’ensemble des résultats possibles d’une expérience aléatoire est appelé ensemble fondamental ou univers et il est généralement noté 
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.

Un résultat possible (un élément de 
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) est noté 
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 : 
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Un événement est défini par une proposition concernant les résultats d’une expérience aléatoire.

Exemple :

Pour l’expérience qui consiste à lancer un dé à 6 face numérotées de 1 à 6 on a 
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 et la proposition « la face sortie est numérotée 1 » définit un événement. Le sous-ensemble 
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 de 
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 est cet événement.

Tout événement correspond à un sous-ensemble de 
[image: image8.wmf]W

 : le sous-ensemble des résultats qui réalisent l’événement.

On notera de la même façon l’événement et le sous ensemble qui lui correspond et on convient que : 
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 signifie que B est réalisé


[image: image10.wmf]B
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 signifie que B n’est pas réalisé

Il existe des cas où la réciproque n’est pas vraie, des cas où il existe des sous-ensembles de 
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 qui ne sont pas des événements. 

Lorsque 
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 est discret, dénombrable on peut choisir comme ensemble des événements   l’ensemble de toutes les parties de 
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 c’est à dire = (
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).

L’univers 
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 est appelé événement certain.
L’ensemble vide 
[image: image16.wmf]Æ

 est appelé événement impossible.
L’ensemble 
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 (le complémentaire de A ) est l’événement contraire de A .

L’événement 
[image: image18.wmf]AB
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 est réalisé si l’un ou l’autre ou les deux événements A et B sont réalisés.

L’événement 
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 est réalisé si les deux événements A et B sont réalisés simultanément.

Si 
[image: image20.wmf]AB
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 c’est à dire si les sous-ensembles A et B sont disjoints les événements A et B sont incompatibles.

On notera l’ensemble des événements possibles d’une expérience aléatoire.

Cette notation  est traditionnelle car, formellement, l’ensemble des événements doit être une sigma-lgèbre (ou tribu) de 
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. 

Définition :  est une sigma-algèbre de 
[image: image22.wmf]W

 si  
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 (
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) et :
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  (est stable par réunion dénombrable)

iii) 
[image: image28.wmf],
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  (est stable par passage au complémentaire)

Conséquences :


[image: image29.wmf]ÆÎ
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 et une intersections dénombrable d’éléments de   est dans  

Exemples :

La plus petite sigma-algèbre de 
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 est  
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La plus grande sigma-algèbre de 
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 est  
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Probabilité :

Etant donné un espace probabilisable 
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, une probabilité est toute application 
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 vérifiant les propriétés suivantes :

1)   
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2)   Pour toute suite d’événements 
[image: image37.wmf](

)

1

i

i

A

³

 deux à deux incompatibles (
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Le triplet 
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 est un espace probabilisé.

Indépendance :

Deux événements A et B sont dits indépendants si    
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